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Version triangle
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, Le théorème de Thalès
Dans un triangle ABC où M ∈ [AB] et N ∈ [AC]

Si (MN)//(BC) alors
AM
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= MN
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Remarque :
Cette égalité signifie que les longueurs AM, AN et MN sont proportionnelles aux longueurs AB,
AC et BC. Elle signifie aussi que le triangle ABC est un agrandissement du triangle AMN ou que
AMN est une réduction de ABC.

, La règle de trois
Si a, b et c des nombres non nuls alors le nombre x vérifiant

a

b
= c

x
est x = b×c

a

Exemple :

On sait que :
— G ∈ [HA], L ∈ [HM] et (GL)//(AM) ;
— HL = 4 cm, HA = 12 cm ;
— GL = 3 cm et AM = 15 cm.

On veut calculer HG et HM.
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Dans le triangle HAM on sait que G ∈ [HA] et L ∈ [HM]
Les droites (GL) et (AM) sont parallèles,
D’après le théorème de Thalès on a :

HL

HM
= HG

HA
= LG

MA

4 cm

HM
= HG

12 cm
= 3 cm

15 cm

HM = 4 cm ×15 cm

3 cm
= 60

3
cm = 20 cm et HG = 12 cm ×3 cm

15 cm
= 36

15
cm = 2,4 cm

, Contraposée du théorème de Thalès
Dans un triangle ABC où M ∈ [AB] et [N ∈ [AC]

Si
AM

AB
6= AN

AC
alors les droites (MN) et (BC) sont sécantes.

, Réciproque du théorème de Thalès
Dans un triangle ABC où M ∈ [AB] et [N ∈ [AC]

Si
AM

AB
= AN

AC
alors les droites (MN) et (BC) sont parallèles.

Exemple :

Sur la figure ci-contre, qui n’est pas tracée en vraie gran-
deur, on sait que :

— AB = 60m, AC = 44m et BC = 68m ;
— E ∈ [AC] et CE = 33m ;
— D ∈ [BC] et CD = 52m ;
— F ∈ [AB] et AF = 15m. a
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(EF) et (CB) sont-elles parallèles ?

Comparons
AE

AC
et

AF

AB
.

Comme AC = 44m et CE = 33m
on a AE = 44m−33m.

AE

AC
= 11m

44m
= 0,25 et

AF

AB
= 15m

60m
= 0,25

Ainsi
AE

AC
= AF

AB
.

De plus, E ∈ [AC] et F ∈ [AB].

D’après réciproque du théorème de Thalès,

les droites (ED) et (AB) sont parallèles.

(ED) et (AB) sont-elles parallèles ?

Comparons
CE

CA
et

CD

CB
.

CE

CA
= 33m

44m
= 0,75 et

CD

CB
= 52m

68m
≈ 0,76

Ces fractions sont différentes au centième près, on peut
s’en assurer avec les produits en croix.
33×68 = 2244 et 44 = 2288.

Ainsi
CE

CA
6= CD

CB
.

D’après contraposée du théorème de Thalès

les droites (ED) et (AB) sont sécantes.
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