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Les textes écrit en violet sont destinés a Uenseignant, ils ne font pas partie de ce qu'on appelle la trace écrite.
Les démonstrations sont aussi en violet, elles sont le plus sonvent présentée a [oral.

I — Notion dopposé

OBJECTIFS

Nous savons que depuis I’école primaire, quelques opérations semblent impossibles. Par exemple.

» DEFINITION 3.1 : Opposé d’un nombre ordinaire

Considérons un nombre a quelconque.
Nous admettons qu’il existe un nombre unique, que nous notons (—a), qui vérifie la propriété suivante :

a+(—a)=0

Ce nombre sappelle 'opposé du nombre a.

Les nombres ordinaires que nous avons étudiés depuis I’école primaire sont supérieurs ou égaux au nombre 0.

Exemple :

Lopposé du nombre 3 est (=3) etona 3+ (=3) = 0.
Lopposé du nombre 3,1415 est (—3,1415 et on a 3,1415+ (—3,1415) = 0.

Considérons un nombre a > 0

En ajoutant 'opposé de a a chaque membre de cette relation de comparaison, on arrive a :

a+(—a) =20+ (—a)

0= (—a)

Nous constatons que I'opposé d’un nombre ordinaire est inférieur a 0.

Cela justifie la définition suivante :



» DEFINITION 3.2 :
Considérons un nombre quelconque a.

On dit que a est positif'si a > 0.
On dit que a est négatif'si a < 0.

Z Oest positif et négatif, mais cela n’a pas beaucoup d’importance!

Si a est un nombre positif, on le note souvent (+a) pour rappeler qu’il est positif. On note son opposé (—a) ce qui indique qu’il est
négatif.

Quand on considére 'ensemble des nombres positifs et négatifs on parle de nombres relatifs .

Remarque :

Par extension de la définition précédente, deux nombres a et b vérifiant a + b = 0 sont dits opposé 'un de Iautre .
On note (—b) lopposé de b méme si b est négatif.
Le symbole — code ainsi le signe du nombre ou 'opposé d’un nombre.

(=7) estlopposé de (+7).
—(+9) désigne 'opposé de (+9), il s’agit du nombre (—9).
—(=11) désigne 'opposé de (=11), il s’agit du nombre (+11).

I — Ordre, droite graduée et distance a zéro

La définition et l'existence des nombres négatifs nous conduisent a prolonger la demi-droite numérique usuelle en une droite numérique
comprenant ces nouveaux nombres.

III — Somme de nombres relatifs

Nous allons étudier, sur des exemples génériques, les quatre situations possibles

Premier cas : somme de deux nombres positifs

On sait effectuer des sommes de nombres positifs, il sagit de la somme ordinaire des nombres telle que nous I'avons effectuée par le passé.
Ainsila somme S = (+6) + (+9) = (+15)

Deuxi¢me cas : somme de deux nombres négatifs

Calculons S = (=6) + (-9)

Effectuons S + (+6) + (+9) = (—6) + (=9) + (+6) + (+9)
S+ (+15) = (=6) + (+6) + (=9) + (+9)

S+ (+15) =0 donc S = (-15), l'opposé de (+15)

Troisi¢me cas : somme de deux nombres de signes différents

Avec un nombre positif plus éloigné de zéro que le nombre négatif
Calculons S = (—6) + (+9)

S+ (+6) = (—6) + (+9) + (+6)

S+ (+6) = (=6) + (+6) + (+9)

S + (+6) = (+9) donc S = (+3)

Avec un nombre négatif plus éloigné de zéro que le nombre positif



Calculons S = (-9) + (+6)

S+ (+9) +(=6) = (=9) + (+6) + (+9) + (—6)
S+ (+3) =(-9) + (+9) + (+6) + (-6)

S+ (+3)=0donc S =(-3)

Bilan :
— (+9) + (+6) = (+15)
— (=9 +(-6) =(-15)
— (9 +(-6) =(+3)
— (=9 +(+6)=(-3)

IV — Ordre et droite graduée

Partons d’un exemple générique.
Onsaitque: 6 <10
On peut ajouter un nombre de notre choix a cette inégalité :
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