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% Les droites remarquables du triangle &
Cinquième

Compléter au fur et à mesure la figure tracée au verso.

1. Placer les milieux I , J et K des côtés [BC ], [AC ] et [AB ].

2.a.Tracer en rouge lesmédiatrices de chacun des côtés, les nommer (∆1), (∆2) et (∆3).

Lamédiatrice d’un segment est une droite perpendiculaire à ce segment passant par son milieu.

2.b. Les trois médiatrices sont concourantes enO, le centre du cercle circonscrit du triangle. Tracer ce cercle.

3.a.Tracer en noir les hauteurs du triangle, noter HA , HB et HC respectivement le pied de la hauteur issue de A, B etC .

Une hauteur d’un triangle est une droite perpendiculaire à un côté passant par le sommet opposé.

3.b. Les trois hauteurs sont concourantes en H , l’orthocentre du triangle.
3.c.Tracer en noir le triangle orthique, HA HB HC , le triangle ayant le plus petit périmètre inscrit dans ABC .
3.d. Expliquer pourquoi les hauteurs et les médiatrices sont deux à deux parallèles.

4.a.Mesurer au millimètre près, les longueurs AB , AC et BC puis AHA , B HB etC HC .
AB = AC = BC = AHA = B HB = B HC =

4.b.Calculer l’aire du triangle ABC de trois manières en utilisant les mesures précédentes.
Aire(ABC)= Aire(ABC)= Aire(ABC)=

5.a.Tracer en bleu lesmédianes du triangle, les droites (I A), (I B) et (IC ).

Unemédiane d’un triangle est une droite passant par le milieu d’un côté et le sommet opposé.

5.b. Les troismédianes sont concourantes enG , le centre de gravité du triangle.

Si un triangle est découpé dans du bois, le centre de gravité est le point tel que ce triangle tienne en équilibre sur une pointe. Ce point est situé au
tiers de la médiane.

5.c.Observer les triangles AIC et B IC , déterminer leurs hauteurs.

5.d.Calculer l’aire du triangle AIC et celle du triangle I BC . Que peut-on remarquer? Expliquer cela.

6.a.Tracer en vert les bissectrices des angles du triangle.

La bissectrice d’un angle est une demi-droite qui partage un angle en deux angles égaux.

6.b.Les trois bissectrices d’un triangle sont concourantes en E , le centre du cercle inscrit.Tracer la perpendiculaire au côté (AB) passant
par E , elle coupe (AB) en L. Tracer le cercle de centre E passant par L. Il s’agit du cercle inscrit au triangle, le plus grand cercle que l’on
peut tracer à l’intérieur du triangle, il est tangent à chaque côté.

7. Pour vérifier que la construction a été bien exécutée, tracer la droite passant par H etG . Elle passe également par le pointO.

Le centre du cercle circonscrit, l’orthocentre et le centre de gravité sont alignés et définissent la droite d’Euler.

8. PlacerΩ le milieu de [OH ].
Tracer le cercle de centre Ω passant par I , le cercle de Feuerbach, il passe par neuf points remarquables du triangle, les trois milieux, les
trois pieds des hauteurs et les milieux des segments constitués par l’orthocentre et les sommets du triangle.
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Compléter au fur et à mesure la figure tracée au verso.

1. Placer les milieux I , J et K des côtés [BC ], [AC ] et [AB ].

2.a.Tracer en rouge lesmédiatrices de chacun des côtés, les nommer (∆1), (∆2) et (∆3).

Lamédiatrice d’un segment est une droite perpendiculaire à ce segment passant par son milieu.

2.b. Les trois médiatrices sont concourantes enO, le centre du cercle circonscrit du triangle. Tracer ce cercle.

3.a.Tracer en noir les hauteurs du triangle, noter HA , HB et HC respectivement le pied de la hauteur issue de A, B etC .

Une hauteur d’un triangle est une droite perpendiculaire à un côté passant par le sommet opposé.

3.b. Les trois hauteurs sont concourantes en H , l’orthocentre du triangle.
3.c.Tracer en noir le triangle orthique, HA HB HC , le triangle ayant le plus petit périmètre inscrit dans ABC .
3.d. Expliquer pourquoi les hauteurs et les médiatrices sont deux à deux parallèles.

4.a.Mesurer au millimètre près, les longueurs AB , AC et BC puis AHA , B HB etC HC .
AB = AC = BC = AHA = B HB = B HC =

4.b.Calculer l’aire du triangle ABC de trois manières en utilisant les mesures précédentes.
Aire(ABC)= Aire(ABC)= Aire(ABC)=

5.a.Tracer en bleu lesmédianes du triangle, les droites (I A), (I B) et (IC ).

Unemédiane d’un triangle est une droite passant par le milieu d’un côté et le sommet opposé.

5.b. Les troismédianes sont concourantes enG , le centre de gravité du triangle.

Si un triangle est découpé dans du bois, le centre de gravité est le point tel que ce triangle tienne en équilibre sur une pointe. Ce point est situé au
tiers de la médiane.

5.c.Observer les triangles AIC et B IC , déterminer leurs hauteurs.

5.d.Calculer l’aire du triangle AIC et celle du triangle I BC . Que peut-on remarquer? Expliquer cela.

6.a.Tracer en vert les bissectrices des angles du triangle.

La bissectrice d’un angle est une demi-droite qui partage un angle en deux angles égaux.

6.b.Les trois bissectrices d’un triangle sont concourantes en E , le centre du cercle inscrit.Tracer la perpendiculaire au côté (AB) passant
par E , elle coupe (AB) en L. Tracer le cercle de centre E passant par L. Il s’agit du cercle inscrit au triangle, le plus grand cercle que l’on
peut tracer à l’intérieur du triangle, il est tangent à chaque côté.

7. Pour vérifier que la construction a été bien exécutée, tracer la droite passant par H etG . Elle passe également par le pointO.

Le centre du cercle circonscrit, l’orthocentre et le centre de gravité sont alignés et définissent la droite d’Euler.

8. PlacerΩ le milieu de [OH ].
Tracer le cercle de centre Ω passant par I , le cercle de Feuerbach, il passe par neuf points remarquables du triangle, les trois milieux, les
trois pieds des hauteurs et les milieux des segments constitués par l’orthocentre et les sommets du triangle.
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1. En utilisant le rapporteur, mesurer au degré près les angles :

�B AD =

�D AE =

�B AE =

�AED =

�ED A =

�ADB =

�EDB =

�ABD =

�DBG =

�GBC =

�BCG =

�CGB =

�BGD =

�GDB =

�GD A =

�ABG =

�DGF =

�GDF =

Ĵ AI =

�J AH =

�K BL =

�QF P =

�GDF =

�BF D =

�ONQ =

�GDQ =

�PGO =

�DNG =

�EDR =

�K F E =

�I AB =

�K BC =

�MC H =

�GN D =

�ADQ =

�AED =

2.Repérer les groupes d’angles égaux en les surlignant.

3.Des paires de droites semblent parallèles sur cette figure. Repasser chacune de ces paires de la même couleur.

4. Placer les symétriques N’ et G’ des points N et G par la symétrie centrale de centre D.
Quel angle est l’image de l’angle �GDN par la symétrie centrale de centre D?

5. Placer Z le milieu du segment [AD]. Quel point est le symétrique du point A par la symétrie de centre Z?
Quelle droite semble être la droite symétrique de la droite (AB) par la symétrie de centre Z?
Quel point est le symétrique du point B par la symétrie de centre Z?
Quel angle est l’image de l’angle �B AD par la symétrie centrale de centre Z?
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