
Triangles égaux et semblables
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, Définition : triangles égaux
Deux triangles sont égaux s’ils sont superposables.
Cela signifie que leurs trois côtés et leurs trois angles sont égaux.

, Propriétés
Deux triangles sont égaux quand ils ont un côté de même longueur et deux angles de même mesure.
Deux triangles sont égauxquand ils ont deux côtés demême longueur et l’angle formépar ces côtés demême
mesure.
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AB = DE , �C AB = �F DE et �AC B = �DF E
Les triangles ABC et DEF sont égaux.
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AB = DE , BC = EF et �ABC = �DEF
Les triangles ABC et DEF sont égaux.

, Définition : triangles semblables
On dit que deux triangles sont semblables quand leurs trois angles sont égaux deux à deux.
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Dans ce cas, les côtés sont associés deux à deux, on dit qu’ils sont homologues .
Par exemple ci-dessus, [AB ] et [ED] sont homologues, ainsi que [BC ] et [EF ] ou [AC ] et [F D].

, Propriétés
Si deux triangles ont deux angles égaux deux à deux alors ils sont semblables.
Si deux triangles sont semblables alors l’un est l’agrandissement de l’autre.
Si deux triangles sont semblables alors l’un est la réduction de l’autre.
Si deux triangles sont égaux alors ils sont semblables.
Si deux triangles sont semblables alors leurs côtés sont proportionnels.

Exemples fondamentaux :
Thalès
Dans une configuration géométrique relevant du théorème de Thalès, les triangles sont semblables.
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Comme les droites (C B) et (ED) sont parallèles et que les droites (C E) et (BD) sont sécantes,
les triangles AC B et AED sont semblables.
Comme les droites (JK ) et (I H) sont parallèles et que les droites (J H) et (K I ) sont sécantes,
les triangles G I H et G JK sont semblables.

Homothétie
Deux triangles images l’un de l’autre par une homothétie sont semblables.
On dit aussi qu’ils sont homothétiques . Deux triangles dans une situation de Thalès sont homothétiques
.
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ABC est l’image du triangle K MR par l’homothétie de centreO et de coefficient
1

2
.

Ces triangles sont semblables.
Un grand classique :

Notons α= �D AB .
Comme la somme des angles dans un triangle vaut 180◦, dans le triangle ADC rectangle en D ,�DC B = 90◦−α.
On dit souvent que �D AB et �DC B sont complémentaires .
Dans le triangle ADB rectangle en B , pour la même raison �ADB = 90◦−α.
Dans le triangle DBC rectangle en B , de même, �BDC =α
Les triangles ADC , ABD et DBC ont leurs angles égaux deux à deux : ils sont semblables.
Ces trois triangles ont donc des côtés proportionnels.
Ils sont des agrandissements/réductions les uns des autres.
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Troisième
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