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Les parallélogrammes
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QDJ n° Pal — Les mémes diagonales
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On sait que BOUE et que BRUT sont des parallélogrammes.

Démontrer que TERO est un parallélogramme.

Les parallélogrammes — Démonstration CINQUIfEME
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QDJ n° Pal — Les mémes diagonales —- Correction

E

En observant les parallélogrammes BOUE et BRUT, on constate qu’ils se partagent une méme diagonale, (BU], nous allons donc utiliser les
proprietes qui concernent les diagonales du parallélogramme pour aboutir an résultat.

Comme BOUE est un parallélogramme, on sait que ses diagonales [BU] et [OE] se coupent en leur milieu.
Nous pouvons appeler ce milieu I.

De méme, BRUT est un parallélogramme, ses diagonales [BU] et [RT] se coupent en leur milieu. Or I est déja le milieu de [BU], donc I est
aussi le milieu de [RT].

Ainsi, le quadrilatere TERO a ses diagonales [TR] et [EO] qui se coupent en leur milieu I, il s’agit donc d’un parallélogramme.

Les parallélogrammes — Démonstration CINQUIfEME
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EDJ n° Pal — Les mémes diagonales — Correction
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QDJ n° Pal — Les mémes diagonales

On sait que BOUE et que BRUT sont des parallélogrammes.

Démontrer que TERO est un parallélogramme.

Les parallélogrammes — Démonstration CINQUIEME

QDJ ~° Par CORRECTION

En observant les parallélogrammes BOUE et BRUT, on constate qu’ils se partagent une méme diagonale, [BU, nous allons donc utiliser les
propriétés qui concernent les diagonales du parallélogramme pour aboutir an résultat.

Comme BOUE est un parallélogramme, on sait que ses diagonales [BU] et [OE] se coupent en leur milieu.
Nous pouvons appeler ce milieu L.

De méme, BRUT est un parallélogramme, ses diagonales [BU] et [RT] se coupent en leur milieu. Or I est déja le milieu de [BU], donc I est
aussi le milieu de [RT].

Ainsi, le quadrilatere TERO a ses diagonales [TR] et [EO] qui se coupent en leur milieu I, il s’agit donc d’un parallélogramme.
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QDJ n° Pa2 — Une histoire d’angles

La figure ci-dessous n a pas été tracee en vraie grandeur!

Démontrer que ABCD est un parallélogramme.

Les parallélogrammes — Démonstration CINQUII‘EME
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QDJ n° Pa2 — Une histoire d’angles —- Correction

On constate que les cotés [AB] et [(CD) sont égaux. Nous allons prouver que (AB) et (CD) sont paralléles.

Dans le triangle ABD, on sait que la somme des angles vaut 180°.
Donc 49° + 74° + ABD = 180°

123° + ABD = 180°

ABD = 180° —123° =57°

Ainsi les angles ABD et BDC sont alternes-internes et égaux : les droites (AB) et (CD) sont paralléles.

Finalement, comme ABCD est un quadrilatere non croisé ayant deux cotés, [AB] et [CD], paralléles et égaux, il s’agit d’un parallélogramme.

Les parallélogrammes — Démonstration CINQUIfEME
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QDJ n° Pa2 — Une histoire d’angles

La figure ci-dessous n'a pas été tracée en vvaie grandenr!

Démontrer que ABCD est un parallélogramme.
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QDJ ~° Pa2 CORRECTION

On constate que les cotés [AB] et [(CD] sont égaux. Nous allons prouver que (AB) et (CD) sont paralléles.
Dans le triangle ABD, on sait que la somme des angles vaut 180°.

Donc 49° + 74° + ABD = 180°

123° + ABD = 180°

ABD = 180° — 123° = 57°

Ainsi les angles ABD et BDC sont alternes-internes et égaux : les droites (AB) et (CD) sont parallé]es.

Finalement, comme ABCD est un quadrilatere non croisé ayant deux cotés, [AB] et [CD], paralléles et égaux, il s'agit d’un parallélogramme.
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QDJ n° Pa3 — Un c6té commun

La fioure ci-dessous na pas été tracée en vrvate grandeur!
g
U E
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On sait que BLEU et BLAN sont des parallélogrammes. Démontrer que UEAN est un parallélogramme.

Les parallélogrammes — Démonstration CINQUIfEME
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QDJ n° Pa3 — Un c6té commun —- Correction

On constate que les parallelogramme BLEU et BLAN partagent le cotes |BL, nous allons démontrer qu’il y a deux cotés égaux et paralléles.
Comme BLEU est un parallélogramme, les cotés [UE] et [BL] sont égaux et paralléles.

Comme BLAN est un parallélogramme, les c6tés [NA] et [BL] sont égaux et paralléles.

Comme UE = BL et que NA = BL alors UE = NA.

Ona (UE)//(BL) et que (NA)//(BL), or on sait que Si deux droites sont paralléles 2 une méme droite alors elles sont paralléles, donc
(UE)//(NA).

Finalement, dans le quadrilatere non croisé UEAN, les cotés [UE] et [NA] sont égaux et paralleles, donc UEAN est un parallélogramme.

Les parallélogrammes — Démonstration CINQUIfEME
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La figure ci-dessous n'a pas été tracée en vvaie grandenr!
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On sait que BLEU et BLAN sont des parallélogrammes. Démontrer que UEAN est un parallélogramme.

CINQUIEME

Les parallélogrammes — Démonstration

QDJ ~° Pas CORRECTION

On constate que les parallélogramme BLEU et BLAN partagent le cotés [BL, nous allons démontrer qu’il y a deux cotés éganx et paralléles.
Comme BLEU est un parallélogramme, les cotés [UE] et [BL] sont égaux et paralléles.

Comme BLAN est un parallélogramme, les cotés [NA] et [BL] sont égaux et paralléles.

Comme UE = BL et que NA = BL alors UE = NA.

Ona (UE)//(BL) et que (NA)//(BL), or on sait que Si deux droites sont parall¢les 2 une méme droite alors elles sont paralléles, donc
(UE)//(NA).

Finalement, dans le quadrilatére non croisé UEAN, les cotés [UE] et [NA] sont égaux et paralleles, donc UEAN est un parallélogramme.
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